Varianta 89

SUBIECTUL |

a)

b)

0)

d)
€)

f)

Sc =5.

Artos? N=1.
3

3 .
m=—-—si n=3.
5$

parteareal este zero.
S=12.
d:y-3=0.

SUBIECTUL 11

1
a)
b)
0)

d)

Numérul numerelor este: A2 =6.
C? =10.
5% din 20 este numarul 1.

p=2
5.

det(A) =-1.

f(0)=1.
f'(x)=e* -1.

1
3
f(X)dx=e—-—.
! (Od=e->

f'(X)=0 = x=0.
Punctul A(O, 1) este punct de minim global al functiel f = f(x)= f(0) =1.

SUBIECTUL I

a)
b)

0)
d)

0 0
AeA=A+A-21,= |

XoY=X+Y=2l,=YoX deunde X oY =Yo X, OX,YOIM,(R) .
(XoY)oZ=(X+Y=21,)0Z=X+Y+Z-4l,
Xo(YoZ)=Xo(Y+Z-21,)=X+Y+Z-4l, deunde
(XoY)ozZ=Xo(Yoz),OX,Y,ZOM,(R).



8 Xof2,)=X o X+21,-2I,=X « X=X.
f) Fie P(N):X, o X,o0..0 X, =(X, + X, +..+ X,)-2(n-1)1,,nON, n>2.
P(2):X, 0 X, =X, + X, =2l,(A).
Presupunem P(k) (A) s demonstram P(k +1) (A), unde k>1.
P(K): X, 0 X, 0.0 X, =(X, + X, +..+ X, )= 2(k =1, iar
P(k+1): X, 0 X, 0.0 X,,, =(X, + X, +...+ X,,,)- 2K, . Dar
X 0 X, 0.0 X, =(X 0 X, 0.0 X, )oX,,, =
(X, +# X+t X ) =2k =D)1,)0 X,y = (X, + X, +ot X, + X,y)— 2K,
De unde P(n) este (A) LINUN, n>2.
g) Dind) legeaesteasociativa , dinc) si €) 2l,este elementul neutru al legii, iar
simetricul elementului X OM, (R) este 41, - X OM,(R), deunde (M, (R),°)
este grup (comutativ).

SUBIECTUL IV

a) f,(0)=In1=0.
! _ 1
b) 1,09=f, () =(n(x+1) =——.

c) Folosind a) rezulta ca x=0 este solutie aecuatiel f,(X) = X
d) f,(X)sx < In(x+D)-x<0«~ g(x)<0 undefunctia g: (-1, ) - R definita

. 1 X
rn g(x)=Inl+x)-x=>g'(xX)=—-1=—-——
prin g(x) =In1+x) g'(x) i1 i1

g'(x) <0,0x0(0,) de unde rezulti ca punctul A(0, 0) este punct de maxim global
=9(0=9(0)=0 = fo(x)<x, OxO(-Lw).
_ 4\t AN
9 Fie P(n): 1,09 = "0 (1-1
(L+x)

. _ 1
PW: ()= (A).

Presupunem P(Kk) (A) si demonstram P(k +1) (A), unde k>1.

P(K): T, (%) :% , (ill)):)ﬁ

9= 1, ) {WJ - () - gera) = CUK

Deunde P(n) este (A) OnCIN*.

Deci g'(x) >0,0x0(-1,0) si

, NON*.

iar P(K): f,.,(x) =




f) j fnﬂ(x)dx:j.(fn(x))' dxzw ~ (1) (n-1).

0 0

e B Ly (S
g) Calculim expresia (-1)"* (:]“_(11))! :)(— ) % = 2—1n . Atunci suma ceruti
1
este: 1+1+i2+...+i—1:1 2n+1—lzz—i—l.DeciIimitaceruté
2 2 2 2 7,1 27 7
2
este>.
2



