
         

 

            Varianta 89 
 
SUBIECTUL I 
a) 5=ABCS . 

b) 1
3

cos4 2 =π⋅ . 

c) 
5

3−=m  şi 3=n . 

d) partea realǎ este zero. 
e) 12=S . 
f) 03: =−yd . 
SUBIECTUL II 
1. 
a) Numǎrul numerelor este: 62

3 =A .  

b) 102
5 =C . 

c) 5% din 20 este numǎrul  .1  

d) p=
5

2
. 

e) 1)det( −=A .  
 2. 
a) 1)0( =f . 

b) 1)( −=′ xexf . 

c) 
2

3
)(

1

0

−=∫ edxxf . 

d) 00)( =⇔=′ xxf . 
e) Punctul A(0, 1) este  punct de minim global al funcŃiei f 1)0()( =≥⇒ fxf . 
 
 
SUBIECTUL III 
 
a) 2

2 IA = . 

b) 








−
=−+=

44

00
2 2IAAAA o . 

c) XYIYXYX oo =−+= 22 ,de unde XYYX oo = , ( )R2, MYX ∈∀  . 

d) ( ) ( ) 22 42 IZYXZIYXZYX −++=−+= ooo

( ) ( ) 22 42 IZYXIZYXZYX −++=−+= ooo  de unde 

( ) ( )ZYXZYX oooo =  , ( )R2,, MZYX ∈∀ . 

 

            

 



         

 

e) ( ) XXXIIXXIX =⇔=−+⇔= 222 222o . 

f) Fie ( ) 22121 )1(2......:)( InXXXXXXnP nn −−+++=ooo , n∈N, 2≥n .  

      22121 2:)2( IXXXXP −+=o (A). 
Presupunem )(kP (A) si demonstrǎm )1( +kP (A), unde k≥1. 

    ( ) 22121 )1(2......:)( IkXXXXXXkP kk −−+++=ooo , iar 

    ( ) 2121121 2......:)1( kIXXXXXXkP kk −+++=+ ++ooo . Dar 

( ) == ++ 121121 ...... kkk XXXXXXX ooooooo

( )( ) ( ) 21211221 2...)1(2... kIXXXXXIkXXX kkkk −++++=−−+++ ++o . 
De unde )(nP este (A) ∀n∈N, 2≥n . 

g) Din d) legea este asociativǎ , din c)  şi e) 22I este elementul neutru al legii, iar 

simetricul elementului ( )R2MX ∈  este ( )R224 MXI ∈− , de unde ( )( )o,2 RM  
este grup (comutativ). 

 
SUBIECTUL IV 
 
a) 01ln)0(0 ==f . 

b) ( )
1

1
)1ln()()( 01 +

=′+=′=
x

xxfxf . 

c) Folosind a) rezultǎ cǎ x=0 este soluŃie a ecuaŃiei xxf =)(0  

d) 0)(0)1ln()(0 ≤⇔≤−+⇔≤ xgxxxxf  unde funcŃia R→∞− ),1(:g definitǎ 

prin 
1

1
1

1
)()1ln()(

+
−=−

+
=′⇒−+=

x

x

x
xgxxxg  Deci )0,1(,0)( −∈∀>′ xxg  şi 

),0(,0)( ∞∈∀<′ xxg  de unde rezultǎ ca punctul A(0, 0) este punct de maxim global 

xxfgxg ≤⇔=≤⇒ )(0)0()( 0 , ),1( ∞−∈∀x . 

e) Fie 
( ) ( )

( )n

n

n
x

n
xfnP

+
−−=

−

1

!11
)(:)(

1

, n∈N*. 

      
1

1
)(:)1( 1 +

=
x

xfP , (A).  

         Presupunem )(kP (A) şi demonstrǎm )1( +kP (A), unde k≥1. 

( ) ( )
( )k

k

k
x

k
xfkP

+
−−=

−

1

!11
)(:)(

1

, iar 
( )

( ) 11
1

!1
)(:)( ++ +

−=
k

k

k
x

k
xfkP dar 

( ) ( )
( ) =

′












+
−−=′=

−

+ k

k

kk
x

k
xfxf

1

!11
)()(

1

1 ( ) ( ) ( ) ( )
( ) 1

11

1

!1
1)(!11 +

−−−

+
−=+−−−

k

k
kk

x

k
xkk (A). 

De unde )(nP este (A) ∀n∈N*. 

 

            

 



         

 

f) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )!11
2

!11
)()( 1

11

0

1

0

1 −−−−−=′= −
−

+ ∫∫ n
n

dxxfdxxf n

n

n

nn . 

g) Calculǎm expresia ( ) ( ) ( ) ( ) ( )
( ) nn

n
n

e
nn

n

n

n

f

2

1

!12

!11
1

!1

)1(
1

1
1

)
1 =

−
−−−=

−
−

−
−− . Atunci suma cerutǎ 

este: 
2

1

2

1
2

2

1

2

1
1

2

1
1

1
2

1

2

1
...

2

1

2

1
1

1

2
−−=−

−

−
=−++++

+

n

n

n
. Deci limita cerutǎ 

este
2

3
. 

 

 

            

 


